
Неодређени интеграл 

𝑓′(𝑥) = 4𝑥3 − 2 sin 2𝑥 

𝑓(𝑥) =? 

𝑥4 + cos 2𝑥 + 𝐶 

∫(4𝑥3 − 2 sin 2𝑥)𝑑𝑥 = 𝑥4 + cos2𝑥 + 𝐶 

∫ 𝑓(𝑥)⏟
подин−
тегрална
ф−ја

𝑑𝑥 = 𝐹(𝑥)⏟
прими−
тивна 
ф−ја

+ 𝐶   акко    𝐹′(𝑥) = 𝑓(𝑥) 

∫ 𝑒−𝑥
2
𝑑𝑥 , ∫

sin 𝑥

𝑥
𝑑𝑥    не могу да се реше 

Таблице 

(1)  ∫𝑥𝛼𝑑𝑥 =
𝑥𝛼+1

𝛼 + 1
+ 𝐶, 𝛼 ≠ −1 

(2) ∫
1

𝑥
𝑑𝑥 = ln|𝑥| + 𝐶 

(3) ∫𝑎𝑥𝑑𝑥 =
𝑎𝑥

ln 𝑎
+ 𝐶, 𝑎 > 0 

(3′)  ∫ 𝑒𝑥𝑑𝑥 = 𝑒𝑥 + 𝐶, 𝑎 > 0 

(4) ∫ sin 𝑥 𝑑𝑥 = −cos𝑥 + 𝐶 

(5) ∫ cos 𝑥 𝑑𝑥 = sin 𝑥 + 𝐶 

(6) ∫
1

cos2 𝑥
𝑑𝑥 = 𝑡𝑔 𝑥 + 𝐶 

(7) ∫
1

sin2 𝑥
𝑑𝑥 = −𝑐𝑡𝑔 𝑥 + 𝐶 

(8) ∫
1

1 + 𝑥2
𝑑𝑥 = 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔 𝑥 + 𝐶 

(8′)  ∫
1

𝑎2 + 𝑥
𝑑𝑥 =

1

𝑎
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔

𝑥

𝑎
+ 𝐶 

(9) ∫
1

√1 − 𝑥2
𝑑𝑥 = arcsin 𝑥 + 𝐶 

(9′)  ∫
1

√𝑎2 − 𝑥2
𝑑𝑥 = arcsin

𝑥

𝑎
+ 𝐶 

(10) ∫
1

√2
𝑑𝑥 = 2√2 + 𝐶 

(11) ∫
1

𝑥𝛼
𝑑𝑥 = −

1

(𝛼 − 1)𝑥𝛼−1
+ 𝐶 

(12) ∫
1

√𝑥2 + 1
𝑑𝑥 = ln (𝑥 + √𝑥2+ 1) + 𝐶 

Основне особине неодређеног интеграла 

(𝐼) ∫[𝑢(𝑥) ± 𝑣(𝑥)]𝑑𝑥 = ∫𝑢(𝑥)𝑑𝑥 ± ∫ 𝑣(𝑥)𝑑𝑥 



(𝐼𝐼) ∫𝑎 ∙ 𝑢(𝑥)𝑑𝑥 = 𝑎∫𝑢(𝑥)𝑑𝑥 

Непосредна интеграција 

1)   ∫
𝑥2 − 3𝑥 + 4

√𝑥
3 𝑑𝑥 = ∫(𝑥

5
3 − 3𝑥

2
3 + 4𝑥−

1
3) 𝑑𝑥 = ∫𝑥

5
3𝑑𝑥 − 3∫ 𝑥

2
3𝑑𝑥 + 4∫ 𝑥−

1
3𝑑𝑥 = 

=
𝑥
8
3

8
3

− 3 ∙
𝑥
5
3

5
3

+ 4 ∙
𝑥
2
3

2
3

+ 𝐶 =
3

8
𝑥2√𝑥2

3
−
9

5
𝑥√𝑥2
3

+ 6√𝑥2
3

+ 𝐶 

2)  ∫
𝑥2

𝑥2 + 1
𝑑𝑥 = ∫

𝑥2 + 1− 1

𝑥2 + 1
𝑑𝑥 = ∫ (1 −

1

𝑥2 + 1
)𝑑𝑥 = ∫1𝑑𝑥 − ∫

1

𝑥2 + 1
𝑑𝑥 = 

= 𝑥 − 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔 𝑥 + 𝐶 

3)  ∫ 𝑡𝑔2𝑥𝑑𝑥 = ∫
sin2 𝑥

cos2 𝑥
𝑑𝑥 = ∫

1 − cos2 𝑥

cos2 𝑥
𝑑𝑥 = ∫(

1

cos2 𝑥
− 1) 𝑑𝑥 = ∫

1

cos2 𝑥
𝑑𝑥 − ∫ 1𝑑𝑥 

= 𝑡𝑔 𝑥 − 𝑥 + 𝐶 

4)  ∫
1

sin2 𝑥 ∙ cos2 𝑥
𝑑𝑥 = ∫

sin2 𝑥 + cos2 𝑥

sin2 𝑥 ∙ cos2 𝑥
𝑑𝑥 = ∫(

1

cos2 𝑥
+

1

sin2 𝑥
) 𝑑𝑥 = 𝑡𝑔 𝑥 − 𝑐𝑡𝑔 𝑥 + 𝐶 

5)  ∫(𝑥 − 2)3𝑑𝑥 = ∫(𝑥3 − 6𝑥2 + 12𝑥 − 8)𝑑𝑥 = ∫𝑥3𝑑𝑥 − 6∫ 𝑥2𝑑𝑥 + 12∫𝑥 𝑑𝑥 − 8∫𝑑𝑥 

=
1

4
𝑥4 − 6 ∙

𝑥3

3
+ 12 ∙

𝑥2

2
− 8𝑥 + 𝐶 =

1

4
𝑥4 − 2𝑥3 + 6𝑥2 − 8𝑥 + 𝐶 

6)  ∫(𝑥 − 2)3𝑑𝑥 =
1

4
(𝑥 − 2)4 + 𝐶 

7)  [колок. 2] ∫(3𝑥2 − 𝑒−𝑥)𝑑𝑥 = 𝑥3 + 𝑒−𝑥 + 𝐶 

8)  [колок. 2] ∫(2𝑥4 − sin(𝜋𝑥))𝑑𝑥 = 2 ∙
1

5
𝑥5 −

1

𝜋
∙ cos(𝜋𝑥) + 𝐶 

9)  ∫ 𝑒
𝑥
4−1𝑑𝑥 = 4 ∙ 𝑒

𝑥
4−1 + 𝐶 

10) ∫
1

1 − 2𝑥
𝑑𝑥 = −

1

2
ln|1 − 2𝑥| + 𝐶 

Метод замене променљиве 

∫𝑓(𝑥)𝑑𝑥                                     𝐼 = ∫ 𝑓(𝑔(𝑡)) ∙ 𝑔′(𝑡) ∙ 𝑑𝑡 

𝑥 = 𝑔(𝑡)                                      𝐼 = 𝐹(𝑔(𝑡)) + 𝐶 

𝑡 = 𝑔′(𝑥)𝑑𝑥 = 𝑔′(𝑡)𝑑𝑡           𝐼 = 𝐹(𝑔′(𝑥)) + 𝐶 

11) ∫ 𝑒
𝑥
4−1𝑑𝑥 = ∫𝑒𝑡 ∙ 4𝑑𝑡 = 4∫ 𝑒𝑡𝑑𝑡 = 4 ∙ 𝑒𝑡 + 𝐶 = 4 ∙ 𝑒

𝑥
4−1 + 𝐶 

𝑥

4
− 1 = 𝑡    

1

4
𝑑𝑥 = 𝑑𝑡     𝑑𝑥 = 4𝑑𝑡 

12) ∫
1

𝑥2 + 𝑎2
𝑑𝑥                  

𝑥

𝑎
= 𝑡          𝑥 = 𝑎𝑡            𝑑𝑥 = 𝑎 ∙ 𝑑𝑡 

𝐼 = ∫
𝑎 ∙ 𝑑𝑡

𝑎2𝑡2 + 𝑎2
=
1

𝑎
∫

1

𝑡2 + 1
𝑑𝑥 =

1

𝑎
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔 𝑡 + 𝐶 =

1

𝑎
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔

𝑥

𝑎
+ 𝐶 

13) [колок. 2] 𝐼 = ∫(8𝑥 − 16) sin(2𝑥2 − 8𝑥 + 5) 𝑑𝑥 = 

2𝑥2 − 8𝑥 + 5 = 𝑡      (4𝑥 − 8)𝑑𝑥 = 𝑑𝑡 /∙ 2    (8𝑥 − 16)𝑑𝑥 = 2𝑑𝑡 



𝐼 = ∫ sin 𝑡 ∙ 2𝑑𝑡 = 2 ∙ cos 𝑡 + 𝐶 = −2 cos(2𝑥2 − 8𝑥 + 5) + 𝐶 

14) ∫
sin 3𝑥

√2 + cos3𝑥
𝑑𝑥 = ∫−

2

3
𝑑𝑡 = −

2

3
𝑡 + 𝐶 = −

2

3
√2 + cos3𝑥 + 𝐶 

√2 + cos3𝑥 = 𝑡         2 + cos3𝑥 = 𝑡2        
1

2√2 + cos 3𝑥
= −

2

3
𝑑𝑡 

15) [испит] 𝐼 = ∫
2

(2 − 𝑥)2
√
2 − 𝑥

2 + 𝑥

3

𝑑𝑥 = ∫ √
1

𝑡

3

∙
1

2
𝑑𝑡 =

1

2
∙ ∫ 𝑡−

1
3𝑑𝑡 =

1

2
∙
𝑡
2
3

2
3

+ 𝐶 = 

2 + 𝑥

2 − 𝑥
= 𝑡   

2 − 𝑥

2 + 𝑥
=
1

𝑡
   
2 − 𝑥 − (−1)(2 + 𝑥)

(2 − 𝑥)2
𝑑𝑥 = 𝑑𝑡   

4𝑑𝑥

(2 − 𝑥)2
= 𝑑𝑡    

2𝑑𝑥

(2 − 𝑥)2
1

2
𝑑𝑡 

=
3

4
√𝑡2
3

+ 𝐶 =
3

4
∙ √(

2 + 𝑥

2 − 𝑥
)
23

+ 𝐶 

16) ∫
5𝑥 + 4

2𝑥2 − 3𝑥 + 8
𝑑𝑥 = 

1!   𝐷 = 9 − 64 < 0 

(1) 𝐼1 = ∫
4𝑥 − 3

2𝑥2 − 3𝑥 + 8
𝑑𝑥 

2𝑥2 − 3𝑥 + 8 = 𝑡      (4𝑥 − 3)𝑑𝑥 = 𝑑𝑡     

𝐼1 = ∫
𝑑𝑡

𝑡
= ln|𝑡| + 𝐶 = ln(2𝑥2 − 3𝑥 + 8) + 𝐶 

(2)𝐼2 = ∫
1

2𝑥2 − 3𝑥 + 8
𝑑𝑥 =

1

2
∫

1

𝑥2 −
3
2
𝑥 + 4

𝑑𝑥 

𝑓(𝑥) = 𝑥2 + 6𝑥 + 7 = 𝑥2 + 6𝑥 + 9 − 9 + 7 = (𝑥 + 3)2 − 2⏟        
канонски облик
квадр.ф−је

 

𝑥2 −
3

2
𝑥 + 4 = 𝑥2 −

3

2
𝑥 + (

3

4
)
2

− (
3

4
)
2

+ 4 = (𝑥 −
3

4
)
2

+ (
√55

4
)

2

 

4 −
9

16
=
64 − 9

16
=
55

16
= (

√55

4
)

2

 

𝐼2 = ∫
1

(𝑥 −
3
4
)
2

+ (
√55
4
)

2 𝑑𝑥 =
1

2
∙
1

√55
4

𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔
𝑥 −

3
4

√55
4

+ 𝐶2 = 

=
2

√55
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔

4𝑥 − 3

√55
+ 𝐶2 

𝐼 = ∫
5𝑥 + 4

2𝑥2 − 3𝑥 + 8
𝑑𝑥 = 5 ∙ ∫

𝑥 +
4
5

2𝑥2 − 3𝑥 + 8
𝑑𝑥 =

5

4
∫

4𝑥 +
16
5

2𝑥2 − 3𝑥 + 8
𝑑𝑥 = 

=
5

4
∫
4𝑥 − 3 + 3 +

16
5

2𝑥2 − 3𝑥 + 8
𝑑𝑥 =

5

4
∫

4𝑥 − 3

2𝑥2 − 3𝑥 + 8
𝑑𝑥 +

5

4
∫

31
5

2𝑥2 − 3𝑥 + 8
𝑑𝑥 = 

=
5

4
∫

4𝑥 − 3

2𝑥2 − 3𝑥 + 8
𝑑𝑥 +

31

4
∫

1

2𝑥2 − 3𝑥 + 8
𝑑𝑥 =

5

4
∙ 𝐼1 +

31

4
∙ 𝐼2 = 



=
5

4
ln(2𝑥2 − 3𝑥 + 8) +

31

2√55
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔

4𝑥 − 3

√55
+ 𝐶 

Парцијална интеграција 

∫𝑢𝑑𝑣 = 𝑢𝑣 − ∫ 𝑣𝑑𝑢 ;   
𝑢 = 𝑢(𝑥)

𝑣 = 𝑣(𝑥) 
 ∈ 𝐷(𝐴)   

17) [колок. 2]  ∫ 𝑥2 ln 𝑥 𝑑𝑥 =
1

3
𝑥3 ln 𝑥 −

1

3
∫𝑥2𝑑𝑥 =

1

3
𝑥3 ln 𝑥 −

1

3
∙
1

3
𝑥3 + 𝐶 = 

𝑢 = ln 𝑥 , 𝑑𝑢 =
1

𝑥
𝑑𝑥;   𝑥2𝑑𝑥 = 𝑑𝑣,

1

3
𝑥3 = 𝑣                   =

1

3
𝑥3(3 ln 𝑥 − 1) + 𝐶 

18) ∫(𝑥2− 2𝑥) sin
𝑥

2
𝑑𝑥 = 

𝑢 = 𝑥2 − 2𝑥, sin
𝑥

2
𝑑𝑥 = 𝑑𝑣;     𝑑𝑢 = (2𝑥 − 2)𝑑𝑥,   − 2 cos

𝑥

2
= 𝑣 

𝐼 = (𝑥2 − 2𝑥) (−2 cos
𝑥

2
) − ∫−2 cos

𝑥

2
(2𝑥 − 2)𝑑𝑥 

𝐼 = −2(𝑥2− 2𝑥) cos
𝑥

2
+ 2∫ (𝑥 − 1)cos

𝑥

2
𝑑𝑥 

𝑢 = 𝑥 − 1, 𝑑𝑢 = 𝑑𝑥; 2 sin
𝑥

2
= 𝑣 

𝐼 = −2(𝑥2− 2𝑥) cos
𝑥

2
+ 4((𝑥 − 1)2 sin

𝑥

2
− ∫ 2 sin

𝑥

2
𝑑𝑥) 

𝐼 = −2(𝑥2− 2𝑥) cos
𝑥

2
+ 8(𝑥 − 1) sin

𝑥

2
− 8(−2) cos

𝑥

2
+ 2 

𝐼 = −2(𝑥2− 2𝑥 − 8) cos
𝑥

2
+ 8(𝑥 − 1) sin

𝑥

2
+ 𝐶 

19)[испит]   ∫ arccos2 𝑥 𝑑𝑥 

𝑢 = arccos2 𝑥 , 𝑑𝑥 = 𝑑𝑣;  𝑑𝑢 = 2 arccos 𝑥
−1

√1 − 𝑥2
𝑑𝑥    𝑥 = 𝑣 

𝐼 = 𝑥 ∙ arccos2 𝑥 + 2∫arccos 𝑥
1

√1 − 𝑥2
𝑑𝑥 

𝑢 = arccos 𝑥 , 𝑑𝑣 =
−1

√1 − 𝑥2
𝑑𝑥;   

1

√1 − 𝑥2
𝑑𝑥 = −𝑑𝑣;  −𝑑𝑧 = 𝑑𝑣, −𝑧 = 𝑣,−√1 − 𝑥2 = 𝑣 

√1 − 𝑥2 = 𝑧,
1

2√1 − 𝑥2
(−2𝑥)𝑑𝑥 = 𝑑𝑧,

𝑥𝑑𝑥

√1 − 𝑥2
= −𝑑𝑧 

𝐼 = 𝑥 ∙ arccos2 𝑥 + 2 ∙ (−√1− 𝑥2 ∙ arccos 𝑥 − ∫1 ∙ 𝑑𝑥) 

𝐼 = 𝑥 ∙ arccos2 𝑥 − 2√1 − 𝑥2 arccos 𝑥 − 2𝑥 + 𝐶 

20)[испит]   ∫
𝑥𝑑𝑥

cos2 𝑥
= 𝑥 ∙ 𝑡𝑔 𝑥 − ∫ 𝑡𝑔 𝑥 𝑑𝑥 = 𝑥 ∙ 𝑡𝑔 𝑥 − ∫

sin 𝑥

cos𝑥
𝑑𝑥 = 

𝑢 = 𝑥, 𝑑𝑢 = 𝑑𝑥;
𝑑𝑥

cos2 𝑥
= 𝑑𝑣, 𝑡𝑔 𝑥 = 𝑣   , cos 𝑥 = 𝑡,− sin 𝑥 𝑑𝑥 = 𝑑𝑡 

𝐼 = 𝑥 ∙ 𝑡𝑔 𝑥 + ∫
𝑑𝑡

𝑡
= 𝑥 ∙ 𝑡𝑔 𝑥 + ln|𝑡| + 𝐶 = 𝑥 ∙ 𝑡𝑔 𝑥 + ln|cos𝑥| + 𝐶 

21) 𝐼 = ∫√𝑎2 − 𝑥2𝑑𝑥 = ∫
𝑎2 − 𝑥2

√𝑎2 − 𝑥2
𝑑𝑥 = ∫

𝑎2

√𝑎2 − 𝑥2
𝑑𝑥 − ∫

𝑥2

√𝑎2 − 𝑥2
𝑑𝑥 = 



𝐼 = 𝑢2 arcsin
𝑥

𝑎
− ∫ 𝑥

𝑥

√𝑎2 − 𝑥2
𝑑𝑥 

𝑥 = 𝑢, 𝑑𝑥 = 𝑑𝑢;   
𝑥

√𝑎2 − 𝑥2
𝑑𝑥 = 𝑑𝑥, −𝑑𝑧 = 𝑑𝑣, −√𝑎2 − 𝑥2 = 𝑣,

1

2√𝑎2 − 𝑥2
(−2𝑥)𝑑𝑥 = 𝑑𝑧  

𝐼 = 𝑎2 arcsin
𝑥

𝑎
− (−𝑥√𝑎2 − 𝑥2 +∫√𝑎2 − 𝑥2𝑑𝑥) + 𝐶1 

𝐼 = 𝑎2 arcsin
𝑥

𝑎
+ 𝑥√𝑎2 − 𝑥2 − 𝐼 + 𝐶1 

2𝐼 = 𝑎2 arcsin
𝑥

𝑎
+ 𝑥√𝑎2 − 𝑥2 + 𝐶1 

𝐼 =
1

2
𝑎2 arcsin

𝑥

𝑎
+
1

2
𝑥√𝑎2 − 𝑥2 + 𝐶 

22)[испит]  𝐼 = ∫𝑒2𝑥 cos
𝑥

3
𝑑𝑥 

𝑢 = cos
𝑥

3
, 𝑑𝑢 = −

1

3
sin
𝑥

3
;  𝑒2𝑥𝑑𝑥 = 𝑑𝑣,

1

2
𝑒2𝑥 = 𝑣 

𝐼 =
1

2
𝑒2𝑥 ∙ cos

𝑥

3
+
1

6
∫𝑒2𝑥 ∙ sin

𝑥

3
𝑑𝑥 

𝑢 = sin
𝑥

3
, 𝑑𝑢 =

1

3
cos

𝑥

3
𝑑𝑥;   𝑒2𝑥𝑑𝑥 = 𝑑𝑣,

1

2
𝑒2𝑥 = 𝑣 

𝐼 =
1

2
𝑒2𝑥 ∙ cos

𝑥

3
+
1

6
(
1

2
𝑒2𝑥 sin

𝑥

3
−
1

6
∫ 𝑒2𝑥 ∙ cos

𝑥

3
𝑑𝑥) 

𝐼 =
1

2
𝑒2𝑥 ∙ cos

𝑥

3
+
1

12
𝑒2𝑥 sin

𝑥

3
−
1

36
∙ 𝐼 

37

36
𝐼 =

1

12
𝑒2𝑥 (6 cos

𝑥

3
+ sin

𝑥

3
) + 𝐶1 

 

∫ 𝑅(𝑥)𝑑𝑥 

𝐸1.    ∫
1

𝑥 − 4
𝑑𝑥 = ln|𝑥 − 4| + 𝐶   

𝐸2.    ∫
1

(𝑥 − 4)6
𝑑𝑥 = −

1

5(𝑥 − 4)5
+ 𝐶   

𝐸3.    ∫
2𝑥 − 5

2𝑥2 − 5𝑥 + 8
𝑑𝑥 ≈ 16   

𝐸4.    ∫
2𝑥 − 5

(2𝑥2 − 5𝑥 + 8)5
𝑑𝑥 = решава се парцијалном интеграцијом = 

= ∫
𝑃𝑚(𝑥)

𝑄𝑚(𝑥)
𝑑𝑥 = ∫𝑅(𝑥)𝑑𝑥 

𝐾1 ∶ 𝑢 ≥ 𝑚 ⟹ 𝑃𝑚(𝑥) поделити са 𝑄𝑚(𝑥) 

𝐾2 ∶ 𝑄𝑚(𝑥) раставити на просте чиниоце 

𝐾3 ∶ Прави рационални део представити као збир елементарних рационалних ф − ја 

(1)
𝐴

(𝑥 − 𝑎)𝑘
    (2)  

𝐴𝑥 + 𝐵

(𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐)𝑘
; 𝑘 ∈ 𝑁 ;   𝑏2 − 4𝑎𝑐 < 0 

(2) (𝑥 − 𝑎)𝑘 →
𝐴1

𝑥 − 𝑎
+

𝐴2
(𝑥 − 𝑎)2

+ ⋯+
𝐴𝑘

(𝑥 − 𝑎)𝑘
 

(𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐)𝑘 →
𝐴1𝑥 + 𝐵1

𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐
+

𝐴2𝑥 + 𝐵2
(𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐)2

+⋯+
𝐴𝑘𝑥 + 𝐵𝑘

(𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐)𝑘
 



23) [колок. 2]  ∫
5𝑥 − 14

𝑥2 − 6𝑥 + 8
𝑑𝑥 

𝑥1,2 =
6 ± √36 − 32

2
=
6 ± 2

2
= 3 ± 1    𝑥1 = 2, 𝑥2 = 2    !   [није као проблем 𝐸3. ] 

𝐾2 ∶  𝑥
2 − 6𝑥 + 8 = (𝑥 − 2)(𝑥 − 4) 

𝐾3 ∶  
5𝑥 − 14

𝑥2 − 6𝑥 + 8
=

𝐴

𝑥 − 2
+

𝐵

𝑥 − 4
  /(𝑥 − 2)(𝑥 − 4) 

5𝑥 − 14 = 𝐴(𝑥 − 4) + 𝐵(𝑥 − 2) 
(𝐼)  𝑥 = 4    5 ∙ 4 − 14 = 𝐵 ∙ 2 ⟺   2𝐵 = +6 ⟹ 𝐵 = 3  

𝑥 = 2   5 ∙ 2 − 14 = 𝐴(2 − 4) ⟺ −2𝐴 = −4 ⟹ 𝐴 = 2  
(𝐼𝐼) 5𝑥 − 14 = 𝐴𝑥 − 4𝐴 + 𝐵𝑥 − 2𝐵 

5𝑥 − 14 = (𝐴 + 𝐵)𝑥 + (−4𝐴 − 2𝐵) 

𝑥1    𝐴 + 𝐵 

𝑥0    − 4𝐴 − 2𝐵 

−4 = −2𝐴 ⟹ 𝐴 = 2 

5 = 2 + 𝐵 ⟹ 𝐵 = 3 

𝐼 = ∫ (
2

𝑥 − 2
+

3

𝑥 − 4
) 𝑑𝑥 = 2 ln|𝑥 − 2| + 3 ln|𝑥 − 4| + 𝐶 

24) [колок. ] ∫
𝑥2 + 2

(𝑥 − 1)(𝑥 + 1)2
𝑑𝑥 

𝑥2 + 2

(𝑥 − 1)(𝑥 + 1)2
=

𝐴

𝑥 − 1
+

𝐵

𝑥 + 1
+

𝐶

(𝑥 + 1)2
    /(𝑥 − 1)(𝑥 + 1)2 

(1) 𝑥2 + 2 = 𝐴(𝑥 + 1)2 + 𝐵(𝑥 − 1)(𝑥 + 1) + 𝐶(𝑥 − 1) 

𝑥 = −1 ∶ 3 = −2𝐶    𝐶 = −
3

2
 

𝑥 = 1 ∶ 3 = 𝐴 ∙ 4       𝐴 =
3

4
 

[(1)]𝑥
′ ∶   2𝑥 = 1 − 2(𝑥 + 1) + 𝐵(𝑥 + 1) + 𝐵(𝑥 − 1) + 𝐶 

𝑥 = −1 ∶   −2 = −2𝐵 + 𝐶   − 2 = −2𝐵 −
3

2
     𝐵 =

1

4
 

𝐼 = ∫(

3
4

𝑥 − 1
+

1
4

𝑥 + 1
−

−
3
2

(𝑥 + 1)2
)𝑑𝑥 =

3

4
ln|𝑥 − 1| +

1

4
ln|𝑥 + 1| +

3

2
∙
1

𝑥 + 1
+ 𝐶 

25) [Испит] 𝐼 = ∫
2𝑥2 + 3𝑥 − 4

𝑥3 − 2𝑥2 + 𝑥 − 2
𝑑𝑥 

𝐾1 : − 

𝐾2 ∶  𝑥
3 − 2𝑥2 + 𝑥 − 2 = 𝑥2(𝑥 − 1 + 𝑥 − 2) = (𝑥 − 2)(𝑥2 + 1) 

2𝑥2 + 3𝑥 − 4

(𝑥 − 2)(𝑥2+ 1)
=

𝐴

(𝑥 − 2)
+
𝐵𝑥 + 𝐶

(𝑥2 + 1)
  /(𝑥 − 2)(𝑥2 + 1) 

2𝑥2 + 3𝑥 − 4 = 𝐴(𝑥2 + 1) + (𝐵𝑥 + 𝐶)(𝑥 − 2) 

𝑥 = 2 ∶ 10 = 𝐴(4 + 1)  ⟺ 5𝐴 = 10 ⟹ 𝐴 = 2 

√−1 = 𝑖      𝑖2 = −1 

𝑥2 + 1 = 0 

𝑥2 = −1 

𝑥 = ±√−1      𝑥 = ±𝑖 



𝑥 = 𝑖 ∶ 2(−1) + 3𝑖 − 4 = (𝐵𝑖 + 𝐶)(𝑖 − 2) 

3𝑖 − 6 = −𝐵 = 2𝐶 + (𝐶 − 2𝐵)𝑖 

𝐶 − 2𝐵 = 3   /2 

−2𝐶 − 𝐵 = −6 

−5𝐵 = 0   𝐶 = 3   𝐵 = 0  

𝐼 = ∫ (
2

𝑥 − 2
+

3

𝑥2 + 1
)𝑑𝑥 = 2 ln|𝑥 − 2| + 3𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔 𝑥 + 𝐶 

26)  ∫
𝑥5 + 𝑥4 − 8

𝑥3 − 4𝑥
𝑑𝑥 

𝐾1: (𝑥
5 + 𝑥4 − 8): (𝑥3 − 4𝑥) = 𝑥2 + 𝑥 + 4+

4𝑥2 + 16𝑥 − 8

𝑥3 − 4𝑥
 

𝐾2: 𝑥
3 − 4𝑥 = 𝑥 ∙ (𝑥2− 4) = 𝑥 ∙ (𝑥 − 2)(𝑥 + 2) 

𝐾3 : 
4𝑥2 + 16𝑥 − 8

𝑥(𝑥 − 2)(𝑥 + 2)
=
𝐴

𝑥
+

𝐵

𝑥 − 2
+

𝐶

𝑥 + 2
     /𝑥(𝑥 − 2)(𝑥 + 2) 

4𝑥2 + 16𝑥 − 8 = 𝐴(𝑥 − 2)(𝑥 + 2) + 𝐵𝑥(𝑥 + 2) + 𝐶𝑥(𝑥 − 2) 

𝑥 = 0 ∶  −8 = −4𝐴       𝐴 = 2 

𝑥 = 2 ∶  40 = 8𝐵           𝐵 = 5 

𝑥 = −2 ∶  −24 = 8𝐶    𝐶 = −3 

𝐼 = ∫ (𝑥2 + 𝑥 + 4 +
2

𝑥
+

5

𝑥 − 2
−

3

𝑥 + 2
) 𝑑𝑥 = 

=
1

3
𝑥3 +

1

2
𝑥2 + 4𝑥 + 2 ln|2| + 5 ln|𝑥 − 2| − 3 ln|𝑥 + 2| + 𝐶 

Интеграција ирационалних функција 

27)  ∫
𝑥 + √𝑥2

3
+ √𝑥

5

𝑥(1 + √𝑥
3 )

𝑑𝑥           𝑥 = 𝑡6, 𝑑𝑥 = 6𝑡5𝑑𝑡     𝑡 = √𝑥
6

 

𝐼 = ∫
𝑡6 + 𝑡4 + 𝑡

𝑡6(1 + 𝑡2)
6𝑡5𝑑𝑡 = 6∫

𝑡(𝑡5 + 𝑡3 + 1)

𝑡(1 + 𝑡2)
𝑑𝑡 = 6∫ (𝑡3 +

1

𝑡2 + 1
) 𝑑𝑡 

(𝑡5 + 𝑡3 + 1): (𝑡2 + 1) = 𝑡3 +
1

𝑡2 + 1
 

= 6 ∙
1

4
𝑡4 + 6𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔 𝑡 + 𝐶 =

3

2
√𝑥4
6

+ 6𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔√𝑥
6

+ 𝐶 =
3

2
√𝑥2
3

+ 6𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔√𝑥
6

+ 𝐶 

28) [Испит] 𝐼 = ∫
𝑥√𝑥 + 2
3

𝑥 + √𝑥 + 2
3 𝑑𝑥 

𝑥 + 2 = 𝑡3   𝑥 = 𝑡3 − 2   𝑑𝑥 = 3𝑡2𝑑𝑡 

𝐼 = ∫
(𝑡3 − 2)𝑡

𝑡3 − 2 + 𝑡
3𝑡2𝑑𝑡 = 3∫

𝑡6 − 2𝑡3

𝑡3 + 𝑡 − 2
𝑑𝑡 

𝐾1: (𝑡
6 − 2𝑡3): (𝑡3 + 𝑡 − 2) = 𝑡3 − 𝑡 +

𝑡2 − 2𝑡

𝑡3 + 𝑡 − 2
 

𝐾2: 𝑡
3 + 𝑡 = 2 

−1, 1, −2, 2;   𝑡1 = 1 

(𝑡3 + 𝑡 − 2): (𝑡 − 1) = 𝑡2 + 𝑡 + 2 

(𝑡3 + 𝑡 − 2) = (𝑡 − 1)(𝑡2 + 𝑡 + 2) 

𝑡2 + 𝑡 + 2 = 0 

𝑡1,2 =
1 ± √1 − 8

2
  ∉ 𝑅 



𝐾3 : 
𝑡2 − 2𝑡

(𝑡 − 1)(𝑡2 + 𝑡 + 2)
=

𝐴

𝑡 − 1
+

𝐵𝑡 + 𝐶

𝑡2 + 𝑡 + 2
    /(𝑡 − 1)(𝑡2 + 𝑡 + 2) 

𝑡2 − 2𝑡 = 𝐴(𝑡2 + 𝑡 + 2) + 𝐵𝑡2 + 𝐶𝑡 − 𝐵𝑡 − 𝐶 

𝑡2 − 2𝑡 = (𝐴 + 𝐵)𝑡2 + (𝐴 − 𝐵 + 𝐶)𝑡 + (2𝐴 − 𝐶) 

𝑡 ∶ 1 = 𝐴 + 𝐵 

𝑡 ∶ −2 = 𝐴 − 𝐵 + 𝐶 

𝑡 ∶ 0 = 2𝐴 − 𝐶 ⟹ 𝐶 = 2𝐴 

−2 = 𝐴 − 1 + 𝐴 + 2𝐴 

4𝐴 = −1   𝐴 = −
1

4
    𝐵 =

3

4
     𝐶 = −

1

2
 

𝐼 = 3∫(𝑡3 − 𝑡 +
−
1
4

𝑡 − 1
+

3
4
𝑡 −

1
2

𝑡2 + 𝑡 + 2
)𝑑𝑡 

𝐼 = 3(
1

4
𝑡4 −

1

4
𝑡2 −

1

4
ln|𝑡 − 1| +

1

4
∫

5𝑡 − 2

𝑡2 + 𝑡 + 2
𝑑𝑡

⏟          
𝐼3

) + 𝐶 

𝐼1 = ∫
2𝑡 + 1

𝑡2 + 𝑡 + 2
𝑑𝑡 = ln|𝑡2 + 𝑡 + 2| + 𝐶1 

𝐼2 = ∫
1

𝑡2 + 𝑡 + 2
𝑑𝑡 = ∫

1

(𝑡 +
1
2
)
2

+ (
√7
2
)

2 𝑑𝑡 =
2

√7
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔

2𝑡 + 1

√7
+ 𝐶2 

𝐼3 = ∫
3𝑡 − 2

𝑡2 + 𝑡 + 2
𝑑𝑡 = 5∫

𝑡 −
2
5

𝑡2 + 𝑡 + 2
𝑑𝑡 =

5

2
∫

2𝑡 −
4
5

𝑡2 + 𝑡 + 2
𝑑𝑡 =

5

2
∫
2𝑡 + 1 − 1 −

4
5

𝑡2 + 𝑡 + 2
𝑑𝑡 

𝐼3 =
5

2
𝐼1 −

3

2
𝐼2 

𝐼3 =
5

2
ln|𝑡2 + 𝑡 + 2| −

3

√7
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔

2𝑡 + 1

√7
+ 𝐶3 

𝐼 =
3

4
𝑡4 −

3

2
𝑡2 −

3

4
ln|𝑡 − 1| +

15

8
ln|𝑡2 + 𝑡 + 2| −

9

4√7
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔

2𝑡 + 1

√7
+ 𝐶 

𝐼 =
3

4
√(𝑥 + 2)4
3

−
3

2
√(𝑥 + 2)2
3

−
3

4
ln|𝑥 − 2 − 1| +

15

8
ln |√(𝑥 + 2)2

3
+ 𝑥 − 2 + 2|

−
9

4√7
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔

2(𝑥 − 2) + 1

√7
+ 𝐶 

... 

1) 𝑦 =
𝑥3

4(2 − 𝑥)2
                      6) 𝑦 =

4 + 𝑥 + 2𝑥2

(𝑥 − 2)2
                   11) 𝑦 = (𝑥2 − 2)𝑒2𝑥 

2) 𝑦 = 𝑥√(𝑥 + 1)2                   7) 𝑦 =
𝑥3

𝑥 − 1
                                12) 𝑦 = 𝑥2 − 2 ln 𝑥 

3) 𝑦 =
𝑥2 − 4

𝑥
𝑒−

𝑥
3𝑥                   8) 𝑦 =

𝑥4

𝑥3 + 2
                              13) 𝑦 =

𝑥 + 2

√𝑥2 + 2
 

4) 𝑦 =
5𝑥2 + 42𝑥 + 77

𝑥2 + 7𝑥 + 14
          9) 𝑦 = 3𝑥 +

6

𝑥
−
1

𝑥3
 

5) 𝑦 =
𝑥2 + 𝑥 − 1

𝑥2 + 2𝑥 − 1
               10) 𝑦 =

𝑥2 + 2𝑥 − 3

𝑥
𝑒
1
𝑥 



1) ∫
𝑒𝑥 + 𝑒3𝑥

1 − 𝑒2𝑥 + 𝑒4𝑥
𝑑𝑥             5)   ∫

𝑥𝑎 + 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔 𝑥

√1 + 𝑥3
𝑑𝑥            9)  ∫(2𝑥 + 1)𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔 𝑥𝑑𝑥 

2)  ∫(𝑥3 + 𝑥)𝑒−𝑥
2
𝑑𝑥                6)   ∫

sin 𝑥 − cos𝑥

sin2 𝑥
𝑒𝑥𝑑𝑥        10)  ∫

ln(1 − 𝑥 + 𝑥2)

𝑥2
𝑑𝑥 

3)  ∫
(𝑥 ln 𝑥)2

√𝑥
𝑑𝑥                       7)  ∫

ln 𝑥 − 1

ln2 𝑥
𝑑𝑥   

4)  ∫ arcsin √𝑥 𝑑𝑥                     8)   ∫
𝑥3 + 2𝑥2 − 2𝑥 − 2

𝑥2(1 + 𝑥)2
𝑑𝑥 

29) [Испит] 𝐼 = ∫√
1 − 𝑥

𝑥2(1 + 𝑥)
𝑑𝑥 

𝐼 = ∫
1

𝑥2
√
1 − 𝑥

1 + 𝑥
𝑑𝑥 ,

1

𝑥
= 𝑡 ⟹ 𝑥 =

1

𝑡
       −

1

𝑥2
𝑑𝑥 = 𝑑𝑡       

1

𝑥2
𝑑𝑥 = −𝑑𝑡        

𝐼 = ∫√
1 −

1
𝑡

1 +
1
𝑡

(−𝑑𝑡) = −∫√

𝑡 − 1
𝑡

𝑡 + 1
𝑡

𝑑𝑡 = −∫√
𝑡 − 1

𝑡 + 1
𝑑𝑡 = −∫√

𝑡 − 1

𝑡 + 1
∙
𝑡 − 1

𝑡 − 1
𝑑𝑡 

𝐼 = −∫
𝑡 − 1

√𝑡2 − 1
𝑑𝑡 = −∫

𝑡

√𝑡2 − 1
𝑑𝑡 + ∫

1

√𝑡2 − 1
𝑑𝑡 

√𝑡2 − 1 = 𝑧,
1

2√𝑡2 − 1
2𝑡𝑑𝑡 = 𝑑𝑧,

𝑡

√𝑡2 − 1
𝑑𝑡 = 𝑑𝑧 

𝐼 = −∫𝑑𝑧 + ln |𝑡 + √𝑡2 − 1| = −𝑧 + ln |𝑡 + √𝑡2 − 1| + 𝐶 

𝐼 = −√𝑡2 − 1+ ln |𝑡 + √𝑡2 − 1| + 𝐶 = −√
1

𝑥2
− 1 + ln |

1

𝑥
+ √

1

𝑥2
− 1| + 𝐶 

30) [Испит] 𝐼 = ∫
𝑑𝑥

𝑥√𝑥2 + 1
= ∫

𝑥𝑑𝑥

𝑥2√𝑥2+ 1
= ∫

𝑡𝑑𝑡

(𝑡2 − 1)𝑡
= ∫

1

𝑡2 − 1
𝑑𝑡 

√𝑥2 + 1 = 𝑡, 𝑥2 + 1 = 𝑡2⟹ 𝑥2 = 𝑡2 − 1, 2𝑥𝑑𝑥 = 2𝑡𝑑𝑡, 𝑥𝑑𝑥 = 𝑡𝑑𝑡 
1

(𝑡 − 1)(𝑡 + 1)
=

𝐴

𝑡 − 1
+

𝐵

𝑡 + 1
  /(𝑡 − 1)(𝑡 + 1) 

1 = 𝐴(𝑡 + 1) + 𝐵(𝑡 − 1) 

𝑡 = 1   1 = 𝐴2,    𝑡 = −1  1 = 𝐵(−1) 

𝐼 =
1

2
(ln|𝑡 − 1| − ln|𝑡 + 1|) + 𝐶 =

1

2
ln |
𝑡 − 1

𝑡 + 1
| + 𝐶 =

1

2
ln |
√𝑥2 + 1− 1

√𝑥2 + 1+ 1
| + 𝐶 

𝐼 =
1

2
ln |
√𝑥2 + 1− 1

√𝑥2 + 1+ 1
∙
√𝑥2 + 1 − 1

√𝑥2 + 1 − 1
| + 𝐶 =

1

2
ln |
(√𝑥2 + 1 − 1)

2

𝑥2
| + 𝐶 = ln |

√1 + 𝑥2 − 1

𝑥
| + 𝐶 

може и преко  ∫
1

𝑥2 − 𝑎2
𝑑𝑥 =

1

2𝑎
ln |
𝑥 − 𝑎

𝑥 + 𝑎
| + 𝐶 

Интеграли рационалних тригонометријских ф-ја 

𝐼 = ∫𝑅(sin 𝑥 , cos 𝑥)𝑑𝑥 

𝐼  (1) 𝑡𝑔
𝑥

2
= 𝑡, 𝐼 = ∫𝑅(

2𝑡

1 + 𝑡2
,
1 − 𝑡2

1 + 𝑡2
 ) ∙

2

1 + 𝑡2
𝑑𝑡 



𝐼𝐼 {

(2)

(3)
(4)

  

𝑅(− sin 𝑥 , cos 𝑥) = −𝑅(sin 𝑥 , cos 𝑥); cos 𝑥 = 𝑡
𝑅(sin 𝑥 ,−cos𝑥) = −𝑅(sin 𝑥 , cos 𝑥); sin 𝑥 = 𝑡  

𝑅(− sin 𝑥 , cos 𝑥) = 𝑅(sin 𝑥 , cos 𝑥); tg 𝑥 = 𝑡       
 

1)   ∫
1

3 sin 𝑥 + 4 cos𝑥 + 5
𝑑𝑥            𝑡𝑔

𝑥

2
= 𝑡 

𝐼 = ∫
1

3 ∙
2𝑡

1 + 𝑡2
+ 4 ∙

1 − 𝑡2

1 + 𝑡2
+ 5

∙
1

1 + 𝑡2
𝑑𝑡 = 2 ∙ ∫

1

6𝑡 + 4 − 4𝑡2 + 5 + 5𝑡2
𝑑𝑡 = 

= 2 ∙ ∫
1

𝑡2 + 6𝑡 + 9
𝑑𝑡 = 2 ∙ ∫

1

(𝑡 + 3)2
𝑑𝑡 = 2 ∙

−1

𝑡 + 3
+ 𝐶 = −

2

𝑡𝑔
𝑥
2
+ 3

+ 𝐶 

2)  ∫
1

cos2 𝑥
𝑑𝑥            𝑅(sin 𝑥 , −cos𝑥) = −𝑅(sin 𝑥 , cos 𝑥);   sin 𝑥 = 𝑡, cos 𝑥 𝑑𝑥 = 𝑑𝑡 

∫
1

cos2 𝑥
𝑑𝑥 = ∫

cos𝑥

cos4 𝑥
𝑑𝑥 = ∫

cos𝑥

(cos2 𝑥)2
𝑑𝑥 = ∫

𝑑𝑡

(1 − 𝑡2)2
= ∫

𝑑𝑡

(𝑡2 − 1)2
 

1

(𝑡 − 1)2(𝑡 + 1)2
=

𝐴

𝑡 − 1
+

𝐵

(𝑡 − 1)2
+

𝐶

𝑡 + 1
+

𝐷

(𝑡 + 1)2
   /(𝑡 − 1)2(𝑡 + 1)2 

1 = 𝐴(𝑡 − 1)(𝑡 + 1)2 + 𝐵(𝑡 + 1)2 + 𝐶(𝑡 + 1)(𝑡 − 1)2 + 𝐷(𝑡 − 1)2 

𝑡 = 1   1 = 4𝐵 ⟹ 𝐵 =
1

4
 

𝑡 = −1   1 = 4𝐷 ⟹ 𝐷 =
1

4
 

[(1)]𝑡
′   0 = 𝐴(𝑡 + 1)2 + 𝐴(𝑡 − 1)2(𝑡 + 1) + 2𝐵(𝑡 + 1) + 𝐶(𝑡 − 1)2 + 𝐶(𝑡 + 1)22(𝑡 − 1)

+ 2𝐷(𝑡 − 1) 

𝑡 = 1   0 = 4𝐴 + 4𝐵 

0 = 4𝐴 + 1⟹ 𝐴 = −
1

4
 

𝑡 = −1  0 = 4𝐶 − 4𝐷 

0 = 4𝐶 + 1 ⟹ 𝐶 = −
1

4
 

𝐼 = ∫(
−
1
4

𝑡 − 1
+
−
1
4

𝑡 + 1
+

1
4

(𝑡 + 1)2
)𝑑𝑡 = −

1

4
ln|𝑡 − 1| −

1

4
∙
1

𝑡 − 1
−
1

4
ln|𝑡 + 1| −

1

4
∙
1

𝑡 + 1
+ 𝐶 

𝐼 = −
1

4
ln|(𝑡 − 1)(𝑡 + 1)| −

1

4
∙
𝑡 + 1 + 𝑡 − 1

(𝑡 − 1)(𝑡 + 1)
+ 𝐶 = −

1

4
ln|𝑡2 − 1| −

1

4
∙
2𝑡

𝑡2 − 1
+ 𝐶 

sin 𝑥 = 𝑡, sin2 𝑥 = 𝑡2, sin2 𝑥 − 1 = 𝑡2 − 1, − cos2 𝑥 = 𝑡2 − 1 

𝐼 = −
1

4
ln|cos2 𝑥| −

1

2

sin 𝑥

−cos2 𝑥
+ 𝐶 = −

1

2
ln|cos 𝑥| +

1

2

sin 𝑥

cos𝑥
+ 𝐶 

3)  𝐽 = ∫
1

sin 𝑥 cos3 𝑥
𝑑𝑥 = ∫

1

sin 𝑥 cos 𝑥
∙
𝑑𝑥

cos2 𝑥
= 

𝑅(− sin 𝑥 , cos 𝑥) = 𝑅(sin 𝑥 , cos 𝑥); tg 𝑥 = 𝑡,
1

cos2 𝑥
𝑑𝑥 = 𝑑𝑡 

= ∫
sin2 𝑥 + cos2 𝑥

sin 𝑥 cos 𝑥
∙
𝑑𝑥

cos2 𝑥
= ∫(𝑡𝑔 𝑥 + 𝑐𝑡𝑔 𝑥)

𝑑𝑥

cos2 𝑥
= ∫(𝑡 +

1

𝑡
) 𝑑𝑡 =

1

2
𝑡2|𝑡| + 𝐶 = 

=
1

2
𝑡𝑔2 𝑥 + ln|𝑡𝑔 𝑥| + 𝐶 

4)   ∫
1

sin 𝑥 (1 + cos𝑥)
𝑑𝑥 



𝑅(− sin 𝑥 , cos 𝑥) = −𝑅(sin 𝑥 , cos 𝑥); cos 𝑥 = 𝑡, − sin 𝑥 𝑑𝑥 = 𝑑𝑡, sin 𝑥 𝑑𝑥 = −𝑑𝑡 

𝐼 = ∫
sin 𝑥

sin2 𝑥 (1 + cos𝑥)
𝑑𝑥 = ∫

−𝑑𝑡

(1 − 𝑡2)(1 + 𝑡)
= ∫

𝑑𝑡

(𝑡2 − 1)(𝑡 + 1)
 

1

(𝑡 − 1)(𝑡 + 1)2
=

𝐴

𝑡 − 1
+

𝐵

𝑡 + 1
+

𝐶

(𝑡 + 1)2
 

1 = 𝐴(𝑡 + 1)2 + 𝐵(𝑡 − 1)(𝑡 + 1) + 𝐶(𝑡 − 1) 

1 = (𝐴 + 𝐵)𝑡2 + (2𝐴 + 𝐶)𝑡 + 𝐴 − 𝐵 − 𝐶 

𝑡2 ∶ 𝐴 + 𝐵 = 0 ⟹ 𝐵 = −𝐴 

𝑡1 ∶ 2𝐴 + 𝐶 = 0 ⟹ 𝐶 = −2𝐴 

𝑡0 ∶ 𝐴 − 𝐵 + 𝐶 = 1 ⟹ 𝐴 + 𝐴 + 2𝐴 = 1 

𝐴 =
1

4
   𝐵 = −

1

4
   𝐶 = −

1

2
 

𝐼 = ∫(

1
4

𝑡 − 1
+
−
1
4

𝑡 + 1
+

−
1
2

(𝑡 + 1)2
)𝑑𝑡 =

1

4
ln|𝑡 − 1| −

1

4
ln|𝑡 + 1| +

1

2
∙
1

𝑡 + 1
+ 𝐶 

𝐼 =
1

4
ln|cos 𝑥 − 1| −

1

4
ln|cos 𝑥 + 1| +

1

2
∙

1

1 + cos𝑥
+ 𝐶 


